
Zad. 6.1. Znale¹¢ i zbada¢ punkty krytyczne funkcji z(x, y) zadanej w

sposób uwikªany równaniem

(x+ z)(y + z)(1 +
z

xy
) = 8

w obszarze x, y > 0.

Zad. 6.2. Zbada¢ przy u»yciu metody mno»ników Lagrange'a punkty kry-

tyczne funkcji f(x, y) = x
y na zbiorze K = {(x, y) ∈ R2 : (x−3)2+(y−1)2 = 2}.

Zad. 6.3. Znale¹¢ minimum i maksimum funkcji f(x, y, z) = x+y
z+1 na zbio-

rze K = {(x, y, z) ∈ R3 : z ≥ 0,
√
z + 4

√
x2 + y2 ≤ 1}.

Zad. 6.4. Znale¹¢ minimum i maksimum funkcji f(x1, x2, x3, x4) = x1x2 +

x3x4 na zbiorze K = {~x ∈ R4 :
∑4
i=1 x

2
i = 1, x1 + x2 = 2(x3 + x4)}.

Zad. 6.5. Wyznaczy¢ pochodne funkcji

f(x) =

∫ 1

0

tx − 1

ln t
dt

f(x) =

∫ cos x

x

cosh(t2)dt

f(x) =

∫ x2

x

ln(x+ t)dt

Zad. 6.6. U»ywaj¡c rów»niczkowania caªki po parametrze, policzy¢ caªki∫ ∞
0

sinx

x
dx = lim

a→∞

∫ ∞
0

e−ax
sinx

x
dx

∫ π/2

0

x

tgx
dx =

[∫ π/2

0

arctg(atgx)

tgx
dx

] ∣∣∣
a=1

∫ π

0

ln(1− 2a cosx+ a2)dx

∫ π

0

ln(1 + cos a cosx)

cosx
dx

1


