Zad. 7.1. Zapisac W postaci calki iterowanej catke fD f(@)d"x, gdzie

a. D= {(z,y) e R? : 2? —|—y <1}

b. D= {(z,y) e R? : 2? —y?> < 1}

c. D C R? jest obszarem ograniczonym plaszczyznami x = 0, y = 0, z = 0,
r+y+z=1

d. D ={(w,y,2t) € RY: [a] + |y| < |2] + [t < 1}

Zad 7 2 Zamieni¢ kolejnosé catkowania w catkach iterowanych
a. fo f(z y )dy)dx

s f§/2 f(z,y)dy)dz

Zad. 7.3. Obliczy¢ catki
- Jfp Grgrdady gdzie D = [3,4] x [1,2]
ffD ﬁdxdy glee D= [O, 1] X [O, 1]

c. [[p(2z+y—1)dedy gdzie D jest trojkatem o wierzchotkach (1,1), (5,3) i
(5,5)

d. [[[, mdxdydz, gdzie D C R? jest obszarem ograniczonym ptasz-
czyznamiz =0, y=0,2=0,z4+y+z2=1
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Zad. 7.4. Znalez¢ objeto$¢ n-wymiarowego symplexu:
={7eR?:2y,...2, >0, 07+ + 2, <1}

Zad. 7.5. Zamieniajac kolejnosé¢ catkowania, pokazaé, ze
)n—l

a [0 (L0 (O F@)den)das) . dag ) dey = [ f(2) 2 de

Zad. 7.6. Wprowadzajac wspolrzedne biegunowe, obliczy¢ pole obszaru w
R? ograniczonego krzywa o réwnaniu (22 + 32)? = 2a%(2? — y?).

Zad. 7.7. Wprowadzajac wspotrzedne t = 2% /y, u = y*/z, obliczy¢ pole
obszaru w R? ograniczonego parabolami ay = z2, by = 22, px = 2, qx = y?,
gdzie 0 < a < b, 0 < p<yq.

Zad. 7.8. Znalez¢ polozenie §rodka masy jednorodnej czaszy kulistej
D= {(x,y,2) € R®: 2% +y? + 22 < R% 2 < a}, gdzie |a| < R.

Zad. 7.9. Znalezé mase i potozenie §rodka masy kuli 2% +y2+(z—R)? < R?

o gestoscl p(z,y, 2) = \/ﬁ



