
Zad. 8.1. Znale¹¢ ogóln¡ posta¢ rozwi¡zania równa« ró»niczkowych o
zmiennych rozdzielonych (x = x(t));

x′ = tx, a ∈ R

2t2x′ = x

(a+ t)(b+ x)x′ = tx, a, b ∈ R
t2x′ + x− a = 0, a, b ∈ R

t2 + (x′)2 = 1

(1 + t)x+ (1− x)tx′ = 0

(1− t2)x′ = 1− x2

x′ = sinx

x′ = cosx

1 + x2 + txx′ = 0

Zad. 8.2. U»ywaj¡c podstawienia u(t) = ax(t) + bt + c znale¹¢ ogóln¡
posta¢ rozwi¡za« równa« ró»niczkowych

(x+ t)2x′ = a, a ∈ R

x′ = x+ t+ 3

x′ = sin(x− t)

x′ =
1

x+ t

Zad. 8.3. U»ywaj¡c podstawienia x(t) = tu(t) znale¹¢ ogóln¡ posta¢ roz-
wi¡za« równa« ró»niczkowych jednorodnych:

t2x′ = t2 + tx+ x2

2x′ =
x

t
+

t

x

(x− 2t)x′ = 2x+ t

x′ =
2x2 − tx

x2 − tx+ t2

(x2 − t2)x′ = 2tx

Zad. 8.4. Znale¹¢ równanie krzywej przechodz¡cej przez punkt (2,3) takiej,
»e ka»dy odcinek prostej stycznej do krzywej zawarty pomi¦dzy osiami ukªadu
wspóªrz¦dnych jest dzielony przez punkt styczno±ci dokªadnie na póª.

Zad. 8.5. Znale¹¢ równanie krzywej przechodz¡cej przez punkt (2,0) ta-
kiej, »e ka»dy odcinek prostej stycznej do krzywej zawarty pomi¦dzy punktem
styczno±ci a osi¡ OY ma dªugo±¢ 2.

Zad. 8.6. Znale¹¢ równania rodziny krzywych prostopadªych w ka»dym
punkcie do rodziny hiperbol o równaniach y = a

x , a 6= 0.
Zad. 8.7. Znale¹¢ równania rodziny krzywych prostopadªych w ka»dym

punkcie do rodziny parabol o równaniach y = x2−a2

2a , a > 0.
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