1 Roéwnania drugiego stopnia
Zadanie 1.
Znajdz uktad wspoétrzednych, w ktérym podane réwnanie ma postaé¢ kanoniczng,
i zapisz je w tych wspohrzednych.
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Zadanie 2.
Znajdz uktad wspoélrzednych, w ktérym podane réwnanie ma postaé¢ kanoniczna,
i zapisz je w tych wspolrzednych.
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Odp.: a =ye™™, = ye”, —8%5‘6 — ﬁ% — ﬁ% =0.
Zadanie 3.
Znajdz uktad wspoétrzednych, w ktérym podane réwnanie ma postaé¢ kanoniczna,
i zapisz je w tych wspolrzednych.
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Odp.:a=3a°, B=y, Gt + 5 + 5556 = 0.

Zadanie 4.
Znajdz uktad wspoétrzednych, w ktérym podane réwnanie ma postaé¢ kanoniczna,
i zapisz je w tych wspolrzednych.
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Odp.: « =ycosz, f=ysinz, % + g—[;; — a2iﬁ2% — aQﬁﬂQg—g =0.

Zadanie 5.
Znajdz uktad wspotrzednych, w ktérym podane réwnanie ma postaé¢ kanoniczng,

i zapisz je w tych wspoéhrzednych.
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Zadanie 6.

Znajdz uktad wspoétrzednych, w ktérym podane réwnanie ma postaé¢ kanoniczng,
i zapisz je w tych wspolrzednych.
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Zadanie 8.

Znajdz ogolne rozwiazanie réwnania z zadania 5.
Odp.:

u=F(8)+ /Fg(a)(ln g)*%da =F(y) + /Fg(yefézz)dx.

Zadanie 9.

Znajdz rozwigzanie réwnania
0?u  0%u
or?  Oy?

W obszarze y > v/1+ 22 z warunkami brzegowymi u(z,y = V1 +22) = 22,
01y = V11 %) = 0.

Odp.: u = %(IEQ +y?—1—1In(y? - x2))

Zadanie 10.

Znajdz rozwigzanie rownania

Pu  *u
bl
ox2  0y?
w obszarze y > 0 z warunkami brzegowymi u(z,y = 0) =0, %Z(x, y=0)=1.
Odp.:u=y— %ﬁyz — %y‘l

Zadanie 11.
Niech u bedzie rozwiazaniem

Au=0

w obszarze ) = B(0, R) z warunkiem brzegowym

| g 1 dlaz>0
WoB(O.R) =SENZ = 1 dlaz<0

Znajdz warto$¢ u na osi z. Wskazowka: Wykorzystaj wyprowadzong na wykta-
dzie funkcje Greena dla kuli.
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Odp.: u(0,0,2) = %(R - \;%R2+z2) T VR (1 A R+\/11§2+Z2)'

Zadanie 12.
Znajdz rozwigzanie rownania
Au=0

w obszarze Q = {7 € R®: 1 < |F] < 2} z warunkami brzegowymi

Ju
U(T—l,g,cp)—o, 5(7._279790)_1

Wskazowka: Dane brzegowe sq sferycznie symetryczne, wiec mozna to samo za-

tozyé o rozwigzaniu.
Odp.: u(F) = -4+ 2.

Zadanie 13.
Znajd7 rozwigzanie rownania
Au=0

w obszarze Q = {7 € R?: 1 < |7] < 2} z warunkami brzegowymi
u(r=1,0,¢) =1, u(r =2,0,¢) = cosf

Wskazowka: Szukaj rozwigzania w postaci w = Ry (r) + Ra(r) cosb.
Odp.: u(F) = =14 2 4+ 2(r — %) cos .



