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Zad. 1. Znalez¢ dtugos$c krzywej zadanej parametryzacja
o (u) = (4v/2sinu,sin 2u), u € [0, 27]

—

24 2u |

o 7(u) = (% Ccos u, %Smu, %), u € [0, 27
—% 1

e 7(u) = (sinhu coswu,sinh usinu,u), u € [0, 7]

Odpowiedzi: 8w, 27, 4, \/2sinh 7.

cosu ’ cosu ’cosu

. F(U) _ (cos(2u) sin(2u) /3 )7 = [

Zad. 2. Znalez¢ dtugosé krzywej powstaltej z przeciecia powierzchni
3x2 +y? — 22 = 1 plaszczyzng = = 2.
Odpowiedz: 2m.

Zad. 3. Znale7¢ pole obszaru R? ograniczonego krzywa x5 + y% =1
3m

Odpowiedz: <
Zad. 4. Znalez¢ pole ograniczonej krzywa zadana parametryzacja 7#(u) =
(2 cosu — cos 2u, 2sinu — sin 2u), u € [0, 27]

Odpowied?: 67

Zad. 5. Znalez¢ pole powierzchni wycietej z paraboloidy obrotowej z = 22 4 y?
walcem z2 + 3% =1
Odpowied?: %(5\/5 -1)

Zad. 6. Znalezé pole powierzchni zadanej parametryzacja
o 7(u,¢) = (V1+ucosp,vV1+uZsing,u), u € [-1,1], ¢ € [0, 27]
o 70, ) = (0cos p, osinp, 0% cos(2¢)), 0 € [0,1], ¢ € [0,27]

Odpowiedzi: 2m(\/3 + %\@(\/ﬁ)), ZT(5v5—1).

Zad. 7. Znalezé objeto$é bryty ograniczonej powierzchniami 2z = 2 + y2 oraz

N

Odpowiedz: %71’.

Zad. 8. Znalez¢ objetosé bryly wycietej ze stozka 0 < z < 1 — /22 + ¢2
walcem (z — 3)2 +y? < 1.
. Z. 4
Odpowiedz: 7 — 3.
Zad. 9. Znalez¢ caltke skierowang z podanego pola wektorowego po krzywej o

danej parametryzacji



—

o V= (a2 — 2%, 2% +y,22) , 7(p) = (cos g, sin g, cos ), ¢ € [0, 2]

—

o V= (x2+;2+227 m2+52+22’ 12+;2+22) , 7?(80) = (COS ©, 8in 90750)7 pe [07471—}

o V=(z,y,2), 7(u) = (cos u, cos? u, cos3 u), u € [0, 1]
Odpowiedzi: T,%1n(1+ 167%), —2

Zad. 10. Znalez¢ strumien podanego pola wektorowego przez powierzchnie o
danej parametryzacji

(wa_Z3>$3+y3ax2:2) 3 77(“7()0) = (UCOSQ&USiH(p,’U,COS(p), u € [07 1]a

o« V=
¢ € [0,27]

b ‘7 = (aj2+;2+z27 w2+52+z2’ w2+yz2+22) 77?(()07’“) = (COS QO’Sin @7”)7 ¥ € [07 27T]7
uw € [—1,1]
o ‘7 = (ya —1'72) ’ ’F(U,t) = (u2 - t232Uta 'LL2 +t2)) u € [07 1]7 le [07 1]

o 2 112
Odpowiedzi: 0,7=, 7=

Zad. 11. Znalez¢ strumien pola V= (22,92, 2%) przez powierzchnie sfery o
srodku w punkcie (1,0,0) i promieniu 2.
OdpowiedZ: %77

Zad. 12. Znalez¢ strumien pola V = (23, 22y, —2122) przez powierzchnie ogra-

niczajacy obszar \/x2 + 32 < z < /2 — 22 — 32

Odpowieds: 3Z(—5 + 4v/2)
Zad. 13. Znalez¢, jedli istnieje, potencjat skalarny pol

o V= (22y— 23,23 + 13, 222)

o V= (a:2+yz2+z2’ z2+52+z27 w2+y22+22)
o V= (2% — 2yz,y% — 222,22 — 2zy)
o V=_(x+y+2)z+2xcosy,zz — a?siny +y 2xz + xy)

—

o 1V = ( —2zz —2yz 22 4y%—2° )
- (m2+y2+22)2’ ($2+y2+22)27 (I2+y2+22)2

Odpowiedzi: nie istnieje, 3 In(z?+y?+22),1 (23 +y3+2°—6xyz) nie istnieje, o
Zad 14. Znalezé, jesli istnieje, taka funkcje holomorficzna f(z) aby P(z,y) =
Re f(z + iy)

e P(z,y) =coshxsiny

o Plz,y) ="



e P(z,y) =e *(xcosy+ ysiny)
3 2
o Pz,y) = %ﬁ’y;‘y
Odpowiedzi: —isinh z + iC| nie istnieje, ze % +iC, z + é +iC.

Zad 14. Policzy¢ catke krzywoliniowy z podanej funkcji zespolonej, po podanej

krzywej

o f(2) =12, 2(t) = 4e', t € 0,27]

o f(2) =Inz, 2(t) = e, t €[0,27]

e f(2)=1 2(t)=t+ie e>0,t € (—00,00)
e f(2)=1 2(t)=t+ie e<0,t € (—00,00)

Odpowiedzi: 327, 2mi,—im,irw.



