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Zadanie 1. ZnajdZ baze dualng do bazy C?

1 1 0
B = 11,1 01,1
0 1 1
Zadanie 2. Znajdz baze dualng do bazy B := {1, z, %, e ,‘%} przestrzeni wektorowej rzeczywi-

stych funkcji wielomianowych nie posiadajacych stopnia wyzszego niz n.

Zadanie 3. W bazie kanonicznej, znajdz macierz endomorfizmu przestrzeni wektorowej Q° rzutu-
jacego wzdtuz podprzestrzeni

1 0 0 -1 0
1 0 0 1 0
span 10,1 3 |,] 1 na podprzestrzen span 2 1
1 2 0 3 2
1 1 1 4 3

Zadanie 4. Niech f: M — N bedzie dowolnym surjektywnym homomorfizmem grup abelowych.
Udowodnij ze odwzorowanie transponowane 1 : Homgz(N,Z) — Homgz (M, Z) jest injektywne. Podaj
przyktad injektywnego homomorfizmu grup abelowych ktérego odwzorowanie transponowane nie jest
surjektywne.

Zadanie 5. Niech z, - - , 2, € Cbeda réznymi liczbami zespolonymi. Udowodnij Ze zbior {ev, };‘:0
funkcjonatéw ewaluacyjnych jest baza przestrzeni dualnej do przestrzeni C,,[z] wszystkich wielomia-
nowych funkeji zespolonych nie posiadajacych stopnia wiekszego niz n. Znajdz baze C,[z] do ktorej
{ev.; }7_, jest baza dualna.

Zadanie 6. Niech M i N bedg prawymi modutami nad dowolnym pierscieniem R. Udowdnij ze,
jesli M i N posiadaja skonczone bazy, to (M & N)* = M* & N*.



