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KOLOKWIUM Z ALGEBRY I R

Instrukcje: Kazde zadanie jest za 4 punktéw. Rozwiazanie kazdego zadania musi znaj-
dowa¢ si¢ na osobnej kartce oraz by¢ napisane starannie i czytelnie. W nagtowku kazdego
rozwigzania musza znajdowac sie dane wypeinione wedtug schematu: nr zadania, imie
i nazwisko, nazwisko prowadzacego ¢wiczenia.

Cwiczenie 1. Ustal wszystkie liczby a,b i ¢ € R takie, ze wielomian o wspétczynnikach
rzeczywistych X5 4+ aX* + bX® + cX? + 1 jest podzielny przez X3 — 2X% — 5X + 6.

Cwiczenie 2. Udowodnij, ze
Z ( Z > cos(ky + o) = 2" cos™ (g) cos <n§ + a) :
k=0

Cwiczenie 3. Sprawdzi¢, ze

W:{<$1,x2,$3,$4,l‘5) €R5:LE2+I’3+[L‘4:0,ZE1 _1:5:0}

jest podprzestrzenia przestrzeni R®. Podaj baze i wymiar tej podprzestrzeni. Napisz
wspotrzedne wektora (1,2,3, —5,1) w tej bazie. Oblicz przeciecie W NV, gdzie

V = ((1,0,0,0,0), (0,0,0,0,1)).

Cwiczenie 4. Niech V bedzie przestrzenia liniowa funkcji f : 7" C R — R, gdzie T'
jest przedziatlem. Dowies¢, ze jezeli liczby ty,...,t, € T sa parami rozne, to funkcje
v1,...,0, €V okreslone wzorem v (t) = |t — x| sa liniowo niezalezne.

Cwiczenie 5. W zaleznosci od p € R, ustal czy nastepujace wektory przestrzeni wek-
torowej R? sa liniowo niezalezne:

1 2 p
eqi="|1], e2:= | —p |, e3:= | p
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