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Przeliczalno$é, kresy, bijekcje

Javier de Lucas
Zadanie 1. Wyliczy¢:
o A2 2]
° Ii'i]nip + 10[
® Uicps At 0raz (N5 Ar, gdzier Ay = [t,2t] x [, 1].
Zadanie 2. Pokazaé, ze funkcja f : X — Y, gdzie X =]0,1[, Y =[-2,2]\ {-1,1}
—3z —1, % €]0,%],
Hz) = {3,z €]3, 2;
62 = 5, z:]31]
jest bijekcja. Znalezé f~1(z).
Zadanie 3. Udowodnié¢, ze zbior {x € N : 10|z} jest przeliczalny.

2z 1, € N,

Zadanie 4. Korzystajac z funkcji f(z) = { 2 L,LreZ\N
—20x — ,l’

pokazac przeliczalnosé zbioru Z.

Zadanie 5. Dowies¢, ze kazdy zbior roztacznych, potozonych na prostej odcinkow jest
przeliczalny.

Zadanie 6. Omowic¢ po raz nty dowod przekatniowy Cantora nieprzeliczalnosci odcinka
10, 1[.

Zadanie 7. Pokazaé, ze zbior wartosci funkeji f(z) = HIQ ,x € R jest nieograniczony.

Zadanie 8. Pokaza¢, ze zbior liczb postaci mv/5 — n, m,n € N jest nieograniczony z
gory.
Zadanie 9. Pokazac¢, ze funkcja f(z) = xzsinz, z €]0, +00[ nie jest ograniczona z gory

ani z dohu.

Zadanie 10. Wykaz, ze kres gorny zbioru liczb postaci gdziex e Ry = {z € Rlz >

0} jest rowny 1.
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Zadanie 11. Wykaz, ze liczba 2 nie jest kresem gérnym zbioru liczb postaci 525, n € N.



