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Zadanie 1. Wyka», »e równanie x3 − kx + 1 = 0, k < 0 nie mo»e mie¢ dwóch ró»nych
pierwiastków rzeczywistych.

Zadanie 2. Niech f(x) = (x − 1)(x − 2)(x − 3)(x − 4) Wyka», »e równanie f ′(x) = 0
ma dokªadnie trzy ró»ne pierwiastki.

Zadanie 3. Zbadaj liczb¦ rozwi¡za« równania xx = aa, x > 0, a > 0.

Zadanie 4. �wiczenie na de�nicj¦ minimum: dane s¡ funkcje:

f(x) =

{
1 + sin x, x > 0

|x| − 1, x ≤ 0
, g(x) =

{
1 + sin x, x ≥ 0

|x| − 1, x < 0

Zbada¢, czy f i g posiadaj¡ ekstremum w punkcie x = 0.

Zadanie 5. W jakim punkcie funkcja f(x) = 2 + tg x cosx osi¡ga ekstremum?

Zadanie 6. Promie« ±wietlny wybiega z punktu A z pr¦dko±ci¡ v1, pada na prost¡ p,
zaªamuje si¦ i biegnie z pr¦dko±ci¡ v2 do punktu B po drugiej stronie prostej p. Jaki musi
by¢ stosunek sinusów k¡ta padania α i k¡ta zaªamania β, by czas potrzebny na przej±cie
z A do B byª jak najkrótszy?
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