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Semestr letni

Cia̧g lość i norma

Ćwiczenie 1. Czy dana̧ funkcjȩ da siȩ dookreślić w punkcie (0, 0) tak, żeby otrzymana
funkcja by la ciag la?

f1(x, y) =
x2 − y2

x2 + y2
, f2(x, y) =

x2y

x2 + y2
f3(x, y) =

x2y

x4 + y2
.

Ćwiczenie 2. Sprawdzić istnienie i ewentualnie obliczyć granice

lim
(x,y)→(0,0)

√
1 + x2y2 − 1

x2 + y2
, lim

(x,y)→(0,0)
(1 + x2y2)

1
x2+y2 , lim

(x,y)→(0,0)
(1 + x2 + y2)

1
x2+y2.

Ćwiczenie 3. Niech T : Rn → Rm bȩdzie odwzorowaniem liniowym o macierzy [tij] w
bazach kanonicznych. Wyznaczyć ‖T‖ jeśli (a) w Rn ‖x‖ = |x1| + · · · + |xn| zaś w Rm

‖x‖ = maxi=1...m |xi|, (b) w obu przestrzeniach ‖x‖ = maxi |xi|.
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