Teoria miary i catki 2012/2013

Seria TV, 25 I1T 2013 r.

Javier de Lucas

Zadanie 1. Dany dowolny zbiér X, zdefiniujemy funkcje p* na P(X) postaci

“(E) {liczba elementow zbioru E jesli E jest skonczony
/"L =

oo jesli F to nieskoniczony zbior

(a) Wykaz, ze u* jest miara zewnetrzna na X.
(b) Wykaz, ze u* jest addytywna na (X))
(c) Wykaz, ze p* jest miara na o-algebrze B (X).

(d) Wykaz, ze M(u*) = P(X), tj. kazdy E € P(z) jest p*-mierzalny.

Zadanie 2. Niech X bedzie nieskoniczonym zbiorem i p* bedzie miara (1). Wykaz, Ze istnieje ma-
lejacy ciag (E, :n € N) w B(X) taki, ze E, | 0, tj. lim, .o E, = 01 lim,, o pu*(E) # 0.

Zadanie 3. Niech u* bedzie zewnetrzng miara na X, wykaz, ze jezeli p* jest addytywna na B (X),
to jest przeliczalnie addytywna na J(X).

Zadanie 4. Niech y* bedzie miara zewnetrzna na X, wykaz, ze istnieje niemierzalny podzbior X
wtedy 1 tylko wtedy p* nie jest nieprzeliczalnie addytywna na B (X).

Zadanie 5. Niech (E, : n € N) bedzie malejacym ciagiem w mierzalnej przestrzeni Lebesga
(R, 9, pur) postaci B, = [n,00) dla n € N. Obliczy¢ lim,, .o By, pr(lim, o Ey) 1 lim, o pr(Ey).

Zadanie 6. Dany ciag (E, : n € N) C 9 postaci F, = [0,1) U [n,n + 1) dla n nieparzystej i
E, =[0,1) U [n,n + 2) dla n parzystej. Wykaz, ze

e istnieje lim,, .., F, i oblicz ja.

e nie istnieje lim,, o pr(Ey).

Zadanie 7. Dla nastepujacych ciagéw (E, : n € N) C 9, postaci
e £,=100,1)U[n,n+1)dlaneN.
e E,=[0,1)U[n,2n) dlan e N.
e £, =[n,n+1)dlaneN.
wykaz, ze
e istnieje lim,, .., F, i oblicz ja.

e istnieje limy, oo pr(Ep) 1 limy, oo pr(Ey) # pr (limy, oo Ey).



