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Analiza 1
Zadania, tydzien 11 2

Niech A i B beda podzbiorami U. Niech C' = ANB, D = A'UBi E = AU B. Zaznacz na
diagramach Venna zbiory C, D i E. Korzystajac z praw de Morgana pokaz, ze A = D' UC.
Udowodnij, ze B= DN E.

Zilustrowaé przy pomocy diagramu Venna zdania:
(AUB)Y =A'NB,(ANnB) =AUPB

Niech p oznacza zdanie ,ide do szkoly” za$ ¢ odpowiada zdaniu ,storice $wieci”. Napisz
korzystajac z symboli logicznych: a) Jezeli stonce $wieci to ide do szkoly, b) Jezeli nie ide
do szkoty to slorice nie $wieci. Podaj (stowami) zdanie przeciwne do ,Jezeli storice $wieci to
ide do szkoty“. Sporzadz tabelke logiczna dla zdan: pAq, pVq, —p, (pVq)A—p, (pVg)A—p = q.
Jak okreslimy zdanie: (pV ¢) A —p = ¢?

Zdefiniowaé¢ koniunkcje za pomoca alternatywy i negacji.
Zdefiniowa¢ alternatywe za pomocg koniunkcji i negacji.

Niech U bedzie zbiorem punktow (x,y), dla ktorych z2+y* < 1, B bedzie zbiorem punktow,
dla ktorych 2% + y? < 4, C bedzie zbiorem punktow, dla ktorych (z —1)? +y? < 1, Znalezé
zhiory AUB, AUC, AUBUC, AnC, A\ B, AnBNC.

Niech A := {1 + %, n e N+}. Wyznaczy¢ kresy zbioru A.
Niech B := {% +4 mone N+}. Wyznaczy¢ kresy zbioru B.

m?

Wykorzystujace zagadnienia z wyktadu 2:

Dow6d niewymiernosci v/3

Indukcyjnie dowies¢ nier6wnosé¢ Bernoulliego: Vo > —1,Yn € N: (1 4+ 2)" > 1 + na.

n(n+1)(2n+1)

Udowodni¢ indukeyjnie, ze: 12 +22 + 32 + .- 4+ n? = 5

Ciag (a,) spelnia warunki: a; = 4,a,41 = /2 + a,,. Sprawdzi¢ indukeyjnie, czy ciag jest
rosnacy.
Wskazowka: Zadanie ilustruje jak wazny jest warunek 7'(1).

Udowodnié¢ indukeyjnie, ze wielomian nz"™ — (n + 1)z + 1, n € N jest podzielny przez
trojmian x? — 22 + 1.



