Analiza 1
Zadania, tydzien 2

2.1 Ut€[273]Ai oraz mt€[2,3]Az7 gdzie: A, = [t, 2t] x [—t,t].

=3z — 1,z €]0, 1],
2.2 Pokazac, ze funkcja f : X — Y, gdzie X =0,1[,Y = [-2,2]\{-1,1} f(x) = 3=,z €3, 3],
6z — 5,z €]2,1]

jest bijekcja. Znalezé f~1(z).
2.3 Udowodni¢, ze zbior {x € N : 10|z} jest przeliczalny.

2z,x € N|
—2r -1,z € Z\N
pokaza¢ przeliczalnosé zbioru Z.

2.4 Korzystajac z funkcji f(z) =

2.5 Dowiesé, ze kazdy zbior roztacznych, potozonych na prostej odcinkow jest przeliczalny.
2.6 Omowi¢ dowod przekatniowy Cantora nieprzeliczalnosci odcinka ]0, 1[.

11,‘3 . . .
7122 % € R jest nieograniczony.

2.7 Pokazac, ze zbior wartosci funkeji f(z) =
2.8 Pokaza¢, ze funkcja f(x) = xsinz, x €]0, +00[ nie jest ograniczona z gory ani z dotu.

.. . . . , . . - 3n+1
2.9 Wykaz, ze liczba 2 nie jest kresem gornym zbioru liczb postaci 5=5,n € N.

1

a2 .
r € R wynosi —3.

14+z4?

2.10 Pokaz, ze kres dolny zbioru liczb postaci

2.11 Podaj przyktad zbioru A, dla ktorego: a) sup A € Asup A ¢ A,
inf A€ Ajinf A¢ Asup A = inf A.

2.12 Wyliczyé:
a) (), An, b) liminf A, := U, Ny, Ak, ©) limsup A, =, Upsp, Aks d) U, An, jesliz A, =
["H)" 2—”] dla n € N,.

n+l 7 n+tl

2.13 Zbadaé, czy ciag a, = % jest monotoniczny i ograniczony. (Przypominam, ze nie mamy
jeszcze ciaglosei funkejil).

2.14 Wykaz, ze ciag a, = Y p_; k(k;ﬂ) jest ograniczony z gory przez 1.

2.15 Wykaz, 7e ciag a, = Y ;1 57 — 2ne1 3 JeSt malejacy i ograniczony.
2.16 Bezposrednio z definicji pokaza¢, ze lim,, % =0
2.17 Bezposrednio z definicji pokazaé, ze lim,,_, ﬁ =0

n+1:1

2.18 Bezposrednio z definicji pokaza¢, ze lim, o 755

2.19 Bezposrednio z definicji pokazaé, ze lim,_, o n? + 3 = +o0



