Analiza 1
Zadania', tydzien 4
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4.1 Zbadac¢ zbieznosé¢ ciggu i znalezé granice: a,, =
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4.2 Sprawdzié¢, korzystajac z Tw. Stolza, ze: @ lim,, o
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4.3 Wykaza¢, ze jezeli ciag liczbowy (a,) jest zbiezny, to:
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4.4 x Narysowa¢ dla metryk L' oraz L* z R? d-odcinki,
czyli zbiory [a,b] := {z € R%d(a,z) + d(x,b) = d(a,b)} (kétka beda na wykladzie)

. . .. . + Y|, - 0
4.5 Narysowaé kule i d-odcinki w metryce ,rzymskiej” w R? czyli d(z,y) = [+ Iyl 21y = 2o 7
|z — yl, x192 — 221 = 0

gdzie |x| = \/2? + 22
4.6 (a) Niech X := K(0,1) (czyli {x € R? : 22 + 22 < 1}) zas:
d(z,y) := min(|z — y|,2 — |z| — |y|). Sprawdzi¢, ze d(x,y) jest metryka
(b) Pokaza¢, ze (X, d) jest przestrzenia metryczna niezupelna.

4.7 Zbadaé¢, czy zbiory: A := | J>° (55, 5], B = oo |-+, -2, sa otwarte badz domkniete.
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4.8 * Zbada¢, czy zbiory: A := |J 2 [-1,1 -1

n=1 n]7 B = :3 [—2—1— 21+ L[, sa otwarte
badz domkniete.
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4.9 Zalozmy, ze w przestrzeni X = [1, +oo[ wprowadzono metryke dang wzorem:
0, z=y
d(z,y)

= ) Zbadaé, czy zbior A = [2,3[ jest otwarty badz domkniety.

'+ s3 oznaczone zadania dodatkowe, ktére mozna w ramach wolnego czasu zrobi¢ na éwiczeniach, konsulta-
cjach lub przeznaczy¢ jako domowe.



