
Analiza I

Zadania1, tydzie« 5

5.1 Dana jest funkcja f(x) = x2+2
x2+1

, x ∈ R. Pokaza¢, »e zbiorem warto±ci tej funkcji jest przedziaª
]1, 2].

5.2 Zapisa¢ w j¦zyku Heinego i Cauchy'ego zdanie: limx→2 f(x) = 5.

5.3 Wykaza¢ z de�nicji (Heine i Cauchy), »e limx→0
sinx
x

= 1.

5.4 Niech f(x) =

{
0, dla x niewymiernych

x2, dla x wymiernych
.

Wykaza¢ z def. Cauchy'ego, »e limx→0 f(x) = 0.

5.5 Wyka», »e nie istnieje granica limx→0 sin
1
x
.

5.6 Wyka» opieraj¡c si¦ na def. Cauchy'ego, »e f(x) = 1
x
jest ci¡gªa w punkcie x = 2.

5.7 Zbada¢ ci¡gªo±¢ funkcji f okre±lonej wzorem:f(x) =

{
sin2 x

x
, dla x 6= 0,

1, dla x = 0.
.

5.8 ∗ Zbada¢ ci¡gªo±¢ funkcji f okre±lonej wzorem:f(x) =

{
1
x
sinx
x
, dla x 6= 0,

0, dla x = 0.
.

5.9 Opieraj¡c si¦ na de�nicji ci¡gªo±ci jednostajnej pokaza¢, »e funkcja f(x) = 1
x
jest ci¡gªa

jednostajnie na przedziale [1,+∞[

5.10 Opieraj¡c si¦ na de�nicji ci¡gªo±ci jednostajnej pokaza¢, »e funkcja f(x) = x2 jest ci¡gªa
jednostajnie na przedziale ]0, 2[

5.11 Opieraj¡c si¦ na de�nicji ci¡gªo±ci jednostajnej pokaza¢, »e funkcja f(x) = 1
x
nie jest ci¡gªa

jednostajnie na przedziale ]0,+∞[

5.12 ∗ Opieraj¡c si¦ na de�nicji ci¡gªo±ci jednostajnej pokaza¢, »e funkcja f(x) = x2 nie jest
ci¡gªa jednostajnie na przedziale ]0,+∞[

1∗ s¡ oznaczone zadania dodatkowe, które mo»na w ramach wolnego czasu zrobi¢ na ¢wiczeniach, konsulta-

cjach lub przeznaczy¢ jako domowe.
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