
Analiza I

Zadania, tydzie« 8

8.1 Obliczy¢ granice (wybrane przykªady)

a) lim
x→0

ex−e−x
x

b) lim
x→0

lnx√
x2−1

c) lim
x→0

(ex−e−x)2
x2 cosx

d) lim
x→+∞

aln x

xc

e) lim
x→π

4

tg x−1
sinx−cosx

f) lim
x→0

x−sinx
x3

g) lim
x→+∞

x2 sin 1
x

2x−1

h) lim
x→+∞

ln lnx
x

i) lim
x→1

( 1
lnx
− x

lnx
)

j) lim
x→1−

(1− x) ln(1− x)

k) lim
x→+∞

(π − 2 arctg x) lnx

l) lim
x→α

tg
(
πx
2α

)
(esinα−e

sin x
)

8.2 Obliczy¢ granice (wybrane przykªady):

a) lim
x→0

(
1
x2
− ctg2 x

)
b) lim

x→1

(
2

x2−1 −
1

x−1

)
c) lim

x→0

(
1
x3
− 1

sinx

)
d) lim

x→+∞
x

1
x

e) lim
x→0+

(
1
x

)sinx
f) lim

x→1
x

1
1−x

g) lim
x→0

(
tg x
x

) 1
x2

8.3 Obliczy¢ granic¦: lim
x→0

x−arc sinx
x3

8.4 Obliczy¢ granice: lim
x→1

arctg x
2−1

x2+1

x−1 , lim
x→+∞

(
ax−1
x(a−1)

) 1
x
, a > 0, a 6= 1.

8.5 Czy mo»na zastosowa¢ reguª¦ de l'Hospitala do obliczenia nast¦puj¡cych granic?

a) limx→+∞
x−sinx
2x+sinx

b) limx→+∞
2x+sin(2x)+1

(2x+sin(2x))(sinx+3)2
c) limx→0+

(
2 sin

√
x+
√
x sin 1

x

)x
8.6 Udowodni¢, »e prawdziwa jest nierówno±¢:

n2

x1+···+xn ≤
1
x1

+ · · ·+ 1
xn
, x1, . . . , xn > 0

1


