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Zadania z Analizy I — Semestr zimowy 2018-2019

Zadania w kolorze “ceglastym” sa trudniejsze, dla ambitnych chetnych do poéwiczenia.

ZADANIE 1.1

Oblicz

ZADANIE 1.2

Rozwiaz réwnanie

ZADANIE 1.3

Obliczy¢ caltki:
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ZADANIE 1.4

Metoda podstawienie obliczy¢ calki:
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ZADANIE 1.5

Metoda catkowania przez czesci obliczy¢ calki:
1. [arctgrdz;
2. [arcsinzdz;

3. [xcosxdx;

=

[2*Inzdx;
5. [(32% + 6x + b)arctgz dz ;

6. [cos(Inz)dz (zastosowaé¢ dwa razy).



ZADANIE 1.6

Rozbié¢ na utamki proste nastepujace funkcje:
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a nastepnie wyznaczy¢ ich funkcje pierwotne.

ZADANIE 1.7

Niech .
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Znalez¢ liniowa rekurencje wyrazajaca I, poprzez I, 1, a nastepnie wyznaczy¢ calke
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ZADANIE 1.8

Wyznaczy¢ calki z funkcji trygonometrycznych:
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ZADANIE 1.9

Calkujac przez czesci udowodnié rekurencje
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Korzystajac z tego wyniku (przesuniecie ) napisa¢ rekurencje dla calki z funkcja kosinus (tzn.
nie powtarza¢ rachunkow).



ZADANIE 1.10

Wykaza¢, ze catka
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Powtorzy¢ rachunki dla catki
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ZADANIE 1.11

Niech
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ZADANIE 1.12

Korzystajac z wynikow zadania 1.11 obliczy¢ catki
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ZADANIE 1.13

Niech
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Udowodni¢ rekurencje
2n —1

2m +1
a nastepnie, korzystajac z zadania 1.11 wykazaé, ze

J(2m,2n) = J(2m +2,2n — 2)

J(2m, 2n) = 22m+2n+1m!n!<m + n)‘ .

ZADANIE 1.14

Niech dla naturalnych n i m

Wykaza¢ rekurencje

a nastepnie réwnosc
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(n+m—1)!

B(m,n) =

Funkcja B(p, q) dla dodatnich argumentéw nazywana jest funkcja Eulera drugiego rodzaju.



