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Seria 4 zadan z Analizy 11

Zadanie 1.
Zmalez¢ ekstrema lokalne funkcji:

a) flx,y) =2+ (y—1)°

b) f(z,y) = 3a%y — 6xy +y°

¢) f(z,y)=(bx+ Ty — 25)6_($2+zy+y2)
d) f(z,y) = (1+e€Y)cosx — ye’

Zadanie 2.

a)

Zmalez¢ najwieksza wartosé iloczynu
u = xyzt
nieujemnych liczb x,y, z, t, ktorych suma ma stala wartosc
r+y+z+t=4c

b)
Zmnalez¢ najmniejsza wartosé sumy

u=r+y+z+t
dodatnich liczb z,y, z, t, ktérych iloczyn ma stata wartosé
4

Yzt = ¢

Zadanie 3.

Zmalez¢ najwieksza warto$¢ funkeji
f(z,y) =sinz + siny — sin (z + y)

w trojkacie ograniczonym osig x, osig y i prosta x +y = 27



Zadanie 4.
Obliczyé pochodna w punkcie (z, yo, 20) = (2,1, —3) odwzorowania uwiklanego F, okre-
Slonego przez réwnanie H(x,y,z) =0

H:R33> (2,y,2) — (xyz—arctg(l—i—:c—i—z)—i—G) €cR
F:R?> (z,y) — 2(z,y) €R

Zadanie 5.

Znajdz ekstremum uwiklanej funkcji y(z), okreslonej réwnaniem
F(z,y) = 2?2 +y? —3axy =0, a = const

Zadanie 6.

Niech rownanie

y = z0(2) +¢(2)

okresla zmienng z jako funcje uwiklana x i y i przy tym niech x¢'(z) +v'(z) # 0.

Sprawdz, ze funkcja ta spelnia réwnanie rézniczkowe
0%z [0z 2 282 0z 0%z n 0%z (02 2 _o
0x2 \ Oy 0x Oy 0xdy  Oy2\ox |
Zadanie 7.
3

Wprowadzmy ukltad wspétrzednych taki, ze a = x +y + z, b = zyz, c = 2°.
Traktujac ¢ jako nowa zmienna zalezna c(a,b) zapisa¢ w nowych zmiennych i rozwiazaé

rownanie:

(322_1)@%_ 0z, wy 0z 0z

By yafy)—i—?(%—afy):x—y



