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Zadanie 1. Sprawdzi¢, ze operator F' € End(C") okreslony jako mnozenie przez macierz F' jest
normalny; znalez¢ ortonormalng baze wektorow wtasnych, rzuty ortogonalne na podprzestrzenie
wtasne oraz rozktad spektralny tego operatora.
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Zadanie 2. Znalez¢ macierz {F T]e sprzezenia hermitowskiego operatora F', jesli e oznacza bazeg
standardowa 1,¢,* przestrzeni V := Ry[t], przy czym (Fv)(t) := v(t + 1) (operator przesuniecia)
oraz (vw) == [1, v(t)w(t)dt.

Zadanie 3. (Podobne, inna metoda) Znalez¢ macierz [F Tr sprzezenia hermitowskiego operatora
F, jesli e oznacza baze¢ standardowa 1,t,t? przestrzeni V := Ry[t], przy czym (Fv)(t) := /(1)
(operator rézniczkowania) oraz (v|w) := [, v(it)w(it)dt.

Zadanie 4. Niech V' bedzie przestrzenia unitarna oraz A, B € End(V). Dowies¢, ze:

(a) ker(ATA) = ker A, im(ATA) = (ker A)* = imAT;

(b) jesli ABT = BTA = 0, to ker(A + B) = ker A Nker B oraz im(A + B) jest ortogonalna suma
prosta imA i imB;



