FAQ ANALIZA R®

Spis pojec i twierdzen obowigzujgcych na egzaminie ustnym
(wszystkie twierdzenia i stwierdzenia z dowodami, chyba, Ze zaznaczono inaczej)
Szeregi potegowe
Pojecia: promien zbiezno$ci, rozwiniecia funkcji elementarnych
Stwierdzenia i twierdzenia: (z dowodami) o jednostajnej zbieznosci szeregu potegowego wewnatrz
promienia zbieznoéci, ciggltosé i rézniczkowalnoéé szeregdw potegowych, twierdzenie Abela
Przestrzenie wektorowe z norma, przestrzenie Banacha

Pojecia: norma w przestrzeni wektorowej, rownowaznos¢ norm, odwzorowania liniowe ciggle, norma
operatora,

Stwierdzenia i twierdzenia: ciagglosé operacji wektorowych, ciggloéé normy, o réwnowaznosci norm w
skoriczeniewymiarowych przestrzeniach wektorowych, o ciggloéci odwzorowan liniowych,
Rozniczkownie w przestrzenich Banacha

Pojecia: mocna pochodna odwzorowania, pochodna kierunkowa, staba pochodna, pochodna w kie-
runku podprzestrzeni, pochodna czastkowa, wyzsze pochodne, punkt krytyczny, ekstremum

Stwierdzenia © twierdzenia: podstawowe prawa rozniczkowania, o rézniczkowniu w sposob ciagly, o
wartosci $redniej (idea dowodu), o symetrii drugiej pochodnej (dowod w R™), warunek konieczny
istnienia ekstremum, wzo6r Taylora, warunek dostateczny istnienia ekstremum,

Podstawowe twierdzenia rachunku rézniczkowego w przestrzeniach Banacha

Pojecia: dyfeomorfizm, lokalny dyfeomorfizm, uktad wspotrzednych, gradient, powierzchnia zanu-
rzona, przestrzen styczna do powierzchni, ekstremum funkcji na powierzchni

Stwierdzenia i twierdzenia: Twierdzenie o Lokalnej Odwracalnosci (idea dowodu), twierdzenie o punk-
cie stalym odwzorowania zblizajacego, o ciaglo$ci odwzorowania liniowego odwrotnego, Twierdzenie
o Funkcjach Uwiktanych, twierdzenie o maksymalnym rzedzie, o zadawaniu powierzchni za pomoca
parametryzacji, o mnoznikach Lagrange’a

Réwnania rézniczkowe zwyczajne

Pojecia: zagadnienie Cauchy’ego, rownania rézniczkowe liniowe jednorodne, niejednorodne, rezol-
wenta, wronskian

Stwierdzenia i twierdzenia: o istnieniu i jednoznacznosci rozwiazania (idea dowodu), o ciaglej zalez-
nosci od parametréow i warunkéw poczatkowych, wlasnosci rezolwenty, wzor Liouville’a
Calka Riemanna z parametrem

Pojecia: definicja calki z parametrem, niewlasciwa catka z papametrem, zbieznoé¢ jednostajna catki
z parametrem, kryteria zbieznosci jednostajnej

Stwierdzenia i twierdzenia: o ciaglodci i rézniczkowalnodci ,zwartej” catki z parametrem, twierdzenia
o ciaglosci i roznczkowalnosci ,niezwarte]” catki z parametrem
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Calka Riemanna na R"

Pojecia: suma gorna, suma dolna, suma wypunktowana, zbiory miary Lebesgue’a zero, zbiory mie-
rzalne w sensie Jordana, catka niewtasciwa

Stwierdzenia 1 twierdzenia: o rownowaznosci definicji przez sumy dolne/gérne i przez sumy wypunk-
towane, wlasnosci zbioréw miary zero, twierdzenie Lebesgue’a o catkowalnosci w sensie Riemanna,
Twierdzenie Fubiniego, twierdzenie o zamianie zmiennych (idea dowodu)



