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Zadanie 1. Wyznaczy¢ ±rodek ci¦»ko±ci jednorodnej bryªy B utworzonej przez

obracaj¡cy si¦ wokóª osi 0z pªaski obszar

K = {(x, z) : 1 ≤ xz ≤ 2,
x

4
≤ z ≤ 4x}.

Zadanie 2. Rozwi¡za¢ zagadnienie pocz¡tkowe
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Zadanie 3. Obliczy¢ caªk¦

F (p) =

∫ ∞
0

1− cosx

x2
e−pxdx

dla p>0. Sprawdzi¢ nast¦pnie, czy∫ ∞
0

1− cosx

x2
dx = lim

p→0+
F (p).

Zadanie 4. Niech b¦d¡ dane a, b, c ∈ R, przy czym 2c >
√
a2 + b2 > 0. Stosu-

j¡c metod¦ mno»ników Lagran»a znale¹¢ najmniejsz¡ i nawi¦ksz¡ warto±¢ funkcji

f(x, y, z) = ax+ by + cz na zbiorze B = {(x, y, z) : x2 + y2 ≤ z ≤ 1}. Zbada¢ typ

jednego z punktów krytycznych, badaj¡c pochodne rz¦du 2.
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