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Zadanie 1. Zbada¢ przebieg zmienno±ci funkcji f i naszkicowa¢ jej wykres. Ba-

danie przebiegu zmienno±ci funkcji obejmuje okre±lenie dziedziny, granice, asymp-

toty, pierwsz¡ pochodn¡ i monotoniczno±¢, ekstrema, drug¡ pochodn¡ i wypukªo±¢,

punkty przegi¦cia.

f(x) = (x+ 1) exp(
1

x− 1
).

Zadanie 2. Dowolna metod¡ wyznaczy¢ nast¦puj¡c¡ granic¦

lim
x→0

sin(ex − 1)− esin(x) + 1

sin(x) sin(x2 ) sin(
x
3 ) sin(

x
4 )

.

Zadanie 3. Niech X oznacza zbiór funkcji rzeczywistych, ci¡gªych, okre±lonych na

odcinku [0, 1]. W zbiorze tym de�niujemy metryk¦ wzorem

d(f, g) = sup{|f(x)− g(x)|, x ∈ [0, 1]}.
Zbada¢, czy podzbiór

Z = {f ∈ X : f(0)f(1) < 0}
jest otwarty, domkni¦ty, zwarty, spójny w (X, d).

Zadanie 4. Znale¹¢ funkcje pierwotne∫
(arcsin(x))2dx

∫
t2dx

(t2 + t+ 1)2
,

obliczy¢ caªk¦ ∫ 2π

0

sin2 xdx

1 + sin2 x
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