Zadania z Analizy II R
Przestrznie Banacha - 10 marca

Zadanie 1
Pokazac, ze przestrzen
oo
[P := {zbiér ciagéw (a,);>, € R takich, ze »_ |a,|” < oo}
n=1

jest zupetna.

Zadanie 2

Niech X bedzie przestrzenig Banacha a K zbiorem zwartym. Pokazac¢, ze przestrzen funkcji ciagltych
z K w X (ozn. C(K, X)) z norma || f|| = sup,ex || f(t)| x jest przestrzenia Banacha.

Zadanie 3

Sprawdzi¢, ze na przestrzeni X = C*[0, 1] normy ||zl := sup,c(oq |2(t)] + sup,epoq 12 (2)], ]|z :=
|2(0)] + supsepo1 [£(2)] oraz [[z|5 := ) () |dt + SUPyepo [#(t)| sa rownowazne. Dowiesé, ze prze-
strzen X jest zupelna wzgledem tych norm.

Zadanie 4

Sprawdzi¢, ze na przestrzeni X = Cla, b] norma ||z[|e := sup,e(qy [(¢)] jest mocniejsza od normy
|||y == [P |x(t)|dt, to znaczy, ze istnieje stata Cy > 0 taka, ze ||z, < Cyl|z]|o dla kazdego z € X
natomiast nie istnieje stata C' > 0 taka, ze |||/ < C||z|; dla kazdego x € X.



