Bijekcje

Oskar Grocholski

1 (0,1) = 1[0,1)
WezZmy ciag okreslony wzorem
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CLOZO

Funkcja bijektywna jest zdefiniowana nastepujaco:

{ f(x)=x dlax # a,
f

(x) =ap—1 dlaz=a,

1.1 Dowdd, ze funkcja jest injekcja

f(z1) = f(x2). Zauwazmy, ze w takim razie obydwa argumenty x; jak i xs
naleza albo nie naleza do a,, (wartosci funkcji zgodnie z definicja naleza do a,
wtedy 1 tylko wtedy, gdy argument nalezy do a,). Jezeli oba argumenty nie
naleza do ciagu, to zgodnie z definicji sa sobie wowczas réwne. Jezeli zas nalezg
do a,, to ze wzgledu na to, ze jest on réznowartosciowy, takze dochodzimy do
wniosku, ze 1 = x2. qed

1.2 Dowdd, ze funkcja jest surjekcja

Dla y nalezacego do [0, 1), ktéry nalezy do a,, zachodzi f(an+1) = y. W przeciw-
nym wypadku zachodzi f(y) = y. Poniewaz 0 nalezy do ciagu, a kazda wartos$é
ciagu dla n > 0 nalezy do (0, 1), to kazdy element przeciwdziedziny ma przypi-
sany element dziedziny. qed



2 (0,1) = [0,1]

Bedziemy postepowaé analogicznie, jak poprzednio, ale z drobnymi modyfika-
cjami:

an = "}rl dlan>1

a; = 0
apg = 1
Funkcja bijektywna jest zdefiniowana nastepujaco:

{ f(z) =2z dlax # ay,
f

() =ap—o dla z =a,

Dowdd jest taki sam jak poprzedni



