Zadania z Analizy II R
Rozniczkowanie ztozen odwzorowan - 17 marca

Zadanie 1
(MR 1 SK)
Niech f € CY(R?\ {0}). Sprawdzi¢, ze
ﬂ _of 1 , 2 9
"oy Vos =0 <= dge€ C(0,00): f(z,y) = g(a” +y°).
Zadanie 2
(PS i MW)

Niech u € C'(R?), p € R. Dowie$¢, ze
(1+2®)ul, — 2payu, = 0 <= [u jest postaci u(z,y) = ¢(y(1 + 2*))]

gdzie ¢ € C'(R).

Zadanie 3

(MKo i SZ - pierwsze dwa podpunkty, WC i MKu - ostatnie dwa podpunkty)

Niech u bedzie funkcjg klasy C2 na obszarze @ € R3, za$ funkcje U = U(p, ¢, 2) i U = U(r, 0, $)
jej przedstawieniami we wspotrzednych cylindrycznych i sferycznych. Wyprowadzi¢ wzory:
(DIVul? = (U,)* + z(U))* + (U;)Q;

(2)Au=U), + %U’ + UL+ 5UL;

(3)Vul* = (U ) (Ue) Tzsmw(%)

(4)Au =T, + Lo, + b Ul + 20U + <8875

Tutaj f! oznacza pierwsza pochodn@ funkcji f po z zas f/ druga pochodna funkcji f po z.

Zadanie 4

(MG i PT)

Niech v = u(z,y) bedzie funkcja klasy C? na pewnym obszarze w R? a U = U(p, ¢) jej przed-
stawieniem we wspotrzednych biegunowych. Wyrazi¢ wielko$¢ L := a@ (%%) we wspoOtrzednych

kartezjanskich (z = pcos¢, y = psin ).



