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Zadanie 1 Zbadaé zbieznosé i ewentualnie obliczy¢ granice ciagu x, = /n.

Wskazéwka (1) Wziaé v, := x,, — 1. Uzasadnié, ze y,, > 0. Oszacowaé (y, + 1)" przy pomocy
odpowiednio wybranych wyrazéw z rozwinigcia dwumianu Newtona i skorzysta¢ z twierdzenia
o trzech ciggach.

Rozwiazanie (1) Niech y,, := z,—1. Ciag (y,) jest ciagiem wyrazéw $cisle dodatnich dlan > 1.
Gdyby tak nie byto, to dla pewnego m > 1 mieliby$my z,, < 1, wtedy takze (x,,)™ < 1. Ale
(xm)™ = m > 1. Korzystajac z definicji y,, mozemy napisa¢ /n =y, + 1, zatem n = (y,, +1)".
Uzyjemy rozwiniecia dwumianu Newtona. Wypiszemy jedynie trzy pierwsze wyrazy rowiniecia:

nz(yn+1)"=1+nyn+(g)yi+--->1+nyn+<g>yi>1+(g)yi

Przy pierwszym oszacowaniu opusciliSmy poszostalte (dodatnie) wyrazy rozwiniecia, przy dru-
gim opuscilismy jeszcze drugi wyraz. Mamy teraz nieréwnosé
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Otrzymujemy ostatecznie nieréwnosé
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Wiadomo, ze lim,,_, \/% = 0. Z tego i z twierdzenia o trzech ciagach wynika, ze

lim y, =0 wiec nhl& Un=1.
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