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111 AT HEM AT JQUES 

SUR LES ESPACES LINEAlRES DONT LA SPHERE UNITAIRE EST 
FAIBLEMENT COMPACTE 

Pai· V. GANTMAI{HER et V. SMULIAN 

(Presente por S. N. Bernstein, de l'Academie, le 28. VIII. 1937) 

Nous allons adop ter la terminologie proposee par M. Banach ( 1 ). 
Dans tout ce qui suit E designe un espace du type (B). 

Notons <l'abord la proposition suivante : 
1) E1 et ant un soiis-es pace se para ble de E, il existe pour toute 

fonctionnelle .lineaire F (f) definie dans E1 une suite { Xn} telle que l'on a: 

F (I) = limf (xn) et (n= 1, 2, ... ) (1) 
n➔OO 

Ce tte proposition a ete demontree par 1. M. Gelfand ( 2) pour le cas 
E1 = E. On la demontre par la meme methode dans les conditions qui 

viennent d'etre enoncees. Remarquons que d'apres (1) lim I Xn \,,;;;; I FI et 
11.➔CO 

I F (I) I = lim I I (xn) I,,;; I I\ lim I Xn I, c' est-a-dire l F \,,;; lim I Xn \, d'ou I FI = 

=lim\ Xn \. En multipliant Xn par des nombres convenablement choisis, 
on obtient les egalites: 

\F\=\Xn\* (n=1, 2, 3, ... ). 
Nous dirons que la sphere I x \,,;; 1 eat denombrablement fermee , si 

pour chaque suite bornee { Xn } il existe un element Xo tel que l'on a 
limf (xn) ,,;; f (x0) ,,;; limf (xn) pour chaque f CE. 

2) La sphere \ x \ ,,;; 1 da_ns E et ant denombra blement fermee , il corre·s­
pond a toute fonctionnelle lineaire F (I) de/inie dans un sous-espace lineaire 

separable E1 CE iin element XoC E t.�z que 

I Fi = I x0 \, et F (/) = f (x0) pour chaque 

D e m  o n s t r  a t  i o n. On a F (I) = limf (xn) (I C E1) 
11 existe, par hypothese, un element x0 tel que 

fcE1 • 

ou \xn\ = \FJ. 

* 11 faut remarquer qu'on peut deduire presque immediatement du resultat 
obtenu le theoreme de M. Mazur sur la forme generale des fonctionnelles lineaires 
definies dans un sous-espace separable de (m) (3). 
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