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Matematyka I, zadania domowe, seria V

Zad. 1. Podziel wielomian (x4 + 5x2 + 7x + 1) przez wielomian (x− 1).

Zad. 2. Znajd¹ odlegªo±¢ mi¦dzy wierzchoªkami parabol y = 2x2 + 4x + 3, y = −x2 + 4x− 7.

Zad. 3. Rozwi¡» równanie 2x6 + 3x5 − 10x4 − 14x3 + 9x2 + 8x− 4 = 0.

Zad. 4. Rozwi¡» nierówno±¢ x3+x2+2
x2+x−2 < 2

(x−1)2 .

Zad. 5. Wiedz¡c, »e równanie x3− 6x+ 3 = 0 ma trzy pierwiastki x1, x2, x3, oblicz (x1)
2 + (x2)

2 + (x3)
2.

Zad. 6. Pierwiastki wielomianu x3 + ax2 + bx + c = (x − x1)(x − x2)(x − x3), speªniaj¡ x21 = x22 = x23.
Znajd¹ te pierwiastki, je»eli b=1.

Zad. 7. Dla jakich warto±ci parametru c, równanie x3 + x2 − c = 0 ma dokªadnie jedno rozwi¡zanie?

Zad. 8. Niech N b¦dzie parzyst¡ liczb¡ naturaln¡. Znajd¹ liczby caªkowite l, dla których funkcja

fN (x) =
ΠN

k=1(x− 2k)

ΠN
k=1(x + 2k)

=
(x− 2)(x− 4)...(x− 2N)

(x + 2)(x + 4)...(x + 2N)

przyjmuje ujemne warto±ci. Innymi sªowy, znajd¹ zbiór {l : fN (l) < 0 ∧ l ∈ Z}.

Odpowiedzi (i ew. podpowiedzi)

1. x3 + x2 + 6x + 13 + 14
x−1

2. 5

3. −2, −1, 1
2 , 2, −1−

√
5

2 , −1+
√
5

2

4. ]−∞,−2[∪]−
√

3, 1[∪]1,
√

3[

5. (x1)
2 + (x2)

2 + (x3)
2 = 12 (Podnie± do kwadratu x1 + x2 + x3.)

6. x1 = x2 = x3 = − 1√
3

7. c < 0 lub c > 4
27 ( x3 + x2 − (1 + x0)x

2
0 = (x− x0)[x

2 + (1 + x0)x + (1 + x0)x0] )

8.
{

4k − 1 : 1 6 k 6 N
2 ∧ k ∈ N

}
∪
{
−4k + 1 : 1 6 k 6 N

2 ∧ k ∈ N
}
(Zamie« iloraz na iloczyn.)


