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Egzamin z matematyki 2L
WERSJA B

1. Dla jakich wartosci parametréow p, ¢ € R calka
/ rPe”®dx
0

jest zbiezna? Zaznaczy¢ na plaszczyznie (p,q) zbiér parametrow, dla

ktorych ta calka jest zbiezna. Obliczy¢ / r?e 3%z

0

2. Przeksztalcenie liniowe T : R? — RR? jest obrotem w wyniku ktorego

prosta y = 3x przechodzi na prosta y = —2x. Znalez¢ macierz prze-
ksztalcenia T w bazach standardowych. Ile wynosi kat obrotu?

3. Rozwina¢ w szereg potegowy funkcje In (1 + 3z?%) wokot x = 0 catkujac
wyraz po wyrazie rozwiniecie pochodnej tej funkeji. Okresli¢ promien
zbieznosci.

4. Znalez¢ macierz A taka, ze A% = ( _(73 _g ) :

5. Na powierzchni opisanej funkcja

2w, y) = VH? + 2 + ¢

we wspoltrzednych kartezjanskich (x i y w plaszczyZnie poziomej a z w
pionie) lezy sfera o promieniu R = 3H w najnizszej mozliwej pozycji
(patrz rysunek ponizej). Na jakiej wysokosci nad dnem powierzchni
opisanej funkcja z(x,y) znajduje sie srodek sfery?

Wskazéwka: Mozna wykorzystaé warunek, ze sfera jest styczna do po-
wierzchni, na ktorej lezy. Warunek stycznosci oznacza réwniez, ze wek-
tory normalne do sfery i powierzchni pokrywaja sie kierunkiem na linii
styku.

Tl

Kazde zadanie na osobnej kartce. Kartke podpisa¢ imieniem, nazwiskiem,
numerem grupy oraz literg B. Czas pracy — 210 minut.



