Matematyka dla Optykéw Okularowych III
Tydzien 13 - calki zespolone

Zadanie 1
Udowodnij wzory na wspolczynniki a_,, i b; rozwiniecia w szereg Laurenta funkcji f(z) wokol punktu zp,

=Y an(z—20)"+ > bi(z—2)".
n=1 =0

Zadanie 2
Oblicz nastepujace catki

a) [ :}1{ zdz, b) I :7{ zdz,
Cl Cl

c) s :f zdz, d) Iy :f zdz,
CQ CQ

gdzie C; jest tukiem paraboli y = 22 od punktu O(0,0) do punktu A(1,1), a Co jest prosta tamana od punkut O
do punkut A przez punkt B(1,0).

Zadanie 3
Oblicz catke ¢, zf—;dz gdzie C = {2z : |z — 2| = 1/2} jest krzywa zorientowana dodatnio.

Zadanie 4

Oblicz catke fo% ﬁ przedstawiajac ja jako calke zespolong i korzystajac z tw. Cauchyego. Wskazowka:
skorzystaj z tego, ze cosf = (¥ + e7) /2 a nastepnie z podstawienia z = €®.
Zadanie 5

Oblicz catke [ <95kZdqx dla k> 01ia > 0.

00 2+2

Zadanie domowe 1
Oblicz calke §, & dz gdzie C = {z : |z + 2| = 1/2} jest krzywa zorientowana dodatnio. Nastepnie oblicz calke
$e Zfﬁdz gdzie C = {z : |z| = 4}.

Zadanie domowe 2

Oblicz catke f TTscozg Przedstawiajac ja jako catke zespolona i korzystajac z tw. Cauchyego.

1+800

Zadanie domowe 3

Oblicz catke [0 m



