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Zadanie 1
Niech

Sprawdzi¢, ze

Zadanie 2

Udowodni¢, ze wzor

P () = i ([ A0 TS o
zadaje dystrbucje D(R). Wykazaé, ze:
(a) &P (?) =P (%>
(b) d(in wx0 = F7m0'(x) =P (;712)

Zadanie 3

Znalezé rozwiazanie rownania w D'(R).

(2) T = P(2);

T

(b) 22T" = 1 (wskazéwka: wykazac, ze jesli f(0) =0 = f'(0) to istnieje g takie, ze f(z) =

(c) (x+1)T" =0.

Zadanie 4

Wykazaé, ze f. — o as € — 0 in D'(R"):
(a) fe(z) = 7€r:p2+627 gdy n = 1;

(b) fe(z) = QWW7 gdy n = 2;

(c) fe(z ):WQW,gdyn—B

Zadanie 5

Dla a > 0 niech f,(x) := f(ax) gdzie x € R, Wykazaé, ze

FUH) = a F (),

1



Zadanie 6

Obliczy¢ transformate Fouriera dystrybucji 6[()k) (x).

Zadanie 7

Niech F bedzie o-algebra sktadajaca sie ze zbioréw przeliczalnych oraz zbiorow majacych prze-
liczalne dopekienia, nalezacych do nieprzeliczalnego zbioru 2. Funkcja zbioru P na o-algebrze
F okredlona jest nastepujaco: P(A) jest réwne 0 lub 1 w zaleznosci od tego czy A jest zbiorem
przeliczalnym czy jego dopelnienie jest przeliczalne. Wykazaé, ze tak zdefiniowana miara P jest
przeliczalnie addytywna.

Zadanie 8

Niech f € L'([0,1]). Pokaza¢, ze:
(a) ¥ f(x) € L'(]0,1]) dla kazdego k € N;
(b) limg oo Jy 2" f(2)dz = 0;
(c) jesli lim, ~ f(x) = a dla pewnego a € R, to
1
lim k [ 2*f(x)dx = a.

k—oo 0

Zadanie 9

Obliczy¢

lim <1 + x) e dx.
0 n

n—oo



