Zadania z analizy II. Seria 3

Zadanie 1. Znalezé wszystkie wielomiany stopnia 2, speliajace 2-wymiarowe
réwnanie Laplace’a.

Zadanie 2. Wyznaczy¢ i zbada¢ punkty krytyczne funkcji f : R} — R,
zadanej wzorem
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Zadanie 3. Znalez¢ odleglo$é punktu (0,0,0) od powierzchni okreslonej
rownaniem
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Zadanie 4. Znalez¢ i zbadaé punkty krytyczne funkeji (z,y) — z(z,y),
zadanej niejawnie réwnaniem
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§(x2 + 9223 +ay® +2-2=0.
Zadanie 5. Jak w zadaniu 4, ale funkcja z zadana jest réwnaniem
Lo o2, 93 2
i(x +y )z +ayz +1=0.

Zadanie 6. Znalez¢ pochodna odwzorowania (z,y) — (u,v) w punkcie
(x,y,u,v) = (1,2,3,4), zadanego réwnaniem F(x,y,u,v) = 0, gdzie F :
R* — R? dane jest przez

F(z,y,u,0) = (x +y +u+v—10,2° + > +u® +v* - 30).

Zadanie 7. Znalez¢é punkty krytyczne funkcji f : S — R, jesli f(z,y,z) =
(x —2y)z, S = {(z,y,2) € R®: 322 + 5y + 3022 = 32}. Zbada¢ jeden z
punktéw krytycznych.

Zadanie 8. Stosujac metodg mnoznikéw Lagrange’a, znalezé najmniejsza
i najwieksza wartosé¢ funkcji f(x,y,2) = x 4+ 2y + 3z na zbiorze B =
{(z,y,2) € R®: 2?2 +y? < 2 < 1}. Zbadaé jeden ze znalezionych punktéw
krytycznych, obliczajac pochodne rzedu 2.



