Seria zadan, Teoria grup

Polecam najpierw przerobi¢ zadania 4.1, 4.2, 4.4, 4.6, 4.7, 4.8, 4.9, ze

skryptu ”GRUPY ORAZ ICH REPREZENTACJE Z ZASTOSOWANIAMI
W FIZYCE”, A. Trautman: http://www.fuw.edu.pl/ amt/skr4.pdf

Zadanie 1. Niech G bedzie grupa oraz D(G) = {a~'b~1ab: a,b € G}.
e Wykazaé, ze D(G) jest podgrupa normalna G.
e Niech 7 : G — H bedzie homomorfizmem. Wykazaé, ze m(D(G)) C
D(H) oraz jesli m jest epimorfizmem to nw(D(G)) = D(H).
e Niech S, bedzie grupa permutacji a A, jej podgrupa alternujaca.
Wykazaé, ze D(S,,) = Ay.

Zadanie 2. Znalez¢é tabele charakteréw grupy Sy i A4. Niech w bedzie rep-
rezentacja Sy na V = {(21, 22, 23,24) € C*: 21 + ...+ 24 = 0}. Wykazaé, ze
7 jest nieprzywiedlna. Znalezé rozklad Sym?(V) oraz A%(V) na reprezen-
tacje nieprzywiedlne. Sprawdzi¢, ktére reprezentacje nieprzywiedlne S4 po
obcigciu do A4 pozostaja nieprzywiedlne.

Zadanie 3. Niech 7 bedzie (jedyna) 2-wymiarowa reprezentacja nieprzy-
wiedlng S3. Znalezé rozktad 7®" na reprezentacje nieprzywiedlne.

Zadanie 4. Znalez¢ tabele charakteréw grupy G = SLa(Z3). Znalezé roz-
ktad reprezentacji naturalnej 7: G — GL(C?) na reprezentacje nieprzywie-
dlne. To samo dla 7 ® 7.



