ZADANIA Z ALGEBRY

Zadanie 1. Oprocz ponizszych zadan, polecam zadania 185, 188 ze zbioru zadan "‘Od liczb
zespolonych do kwadryk. Zbior zadan z algebry z rozwigzaniamsi. " pod redakcja J. Jezierskiego.

Zadanie 2. Baza standardowa w R"[-] nazywamy baze jednowianéw {1,¢,t2,¢3,... t"}. Baza
standardowa w przestrzeni macierzy M (R),,«,, nazywamy baza zlozona z macierzy

{61,1, €1,2y---5€lmy- - Cnm—1lenm}
gdzie ey; gdzie jest macierza w ktorej w k-tym wierszu i l-tej kolumnie stoi 1 a w pozostalych
miejscach stoja zera. Utozsamiajac M (R),,x1 z R™ dostajemy baze standardowa w R™. Znalez¢,

macierze operatorow z zadania 295 (a)-(e) (ze zbioru zadan "‘Od liczb zespolonych do kwadryk.
Zbior zadan z algebry z rozwigzaniami."”) w odpowiednich bazach standardowych.

Zadanie 3. Rozwazmy operator liniowy D : Ra[-] — R3 dany wzorem

w'(0) w'(—l)]
Dw= | w'(1) | +3 | w'(0)
w'(—1) w'(1)

Znalez¢ macierz operatora D w bazach: (t2,t,1) przestrzeni R3[| oraz bazie standardowej
przestrzeni R3. Podaé opis ker D i RanD wskazujac jakie§ bazy tych przestrzeni.

Zadanie 4. Rozwazmy operator liniowy 7' : C3[-] — Max2(C) dany wzorem
T(ao + a1t + a2t2 + a3t3) =ap+ a1 X + CL2X2 + (Z3X3

gdzie X € Myy(C): X = {_12 ﬂ

e Znalezé macierz operatora [T/ gdzie e = (1,t,t%,13) oraz

NI

e Znajdujac odpowiednie macierze przejScia miedzy bazami znalezé macierz [179, gdzie
e = (L, 1+t,1+t+t2/2,1+t+12/2 +13/6) oraz o jest baza macierzy Pauliego:
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Zadanie 5. Operator F' € Lin(Rz[],R;[-]) odwzorowuje wielomiany 1 + ¢, (1 + ¢)2, (1 — t)?
t—1,t+1

odpowiednio na wielomiany ¢,1 +¢,1 — t. Znalez¢ macierz [F],

Zadanie 6. Niech V = {{‘C‘ Z

Msyo(C) oraz A € V mamy XA — AX € V. Rozwazmy odwozorowanie liniowe F' : V — V:

FA=XA—- AX gdzie X = E _11} Znalezé [F)f gdzie e = (01, 09,03) (05 sa odpowiednimi

macierzami Pauliego) oraz f = (B _OJ ) {8 (1)] J [(1) 8})

} € Myyo(C):a+d= 0}. Sprawdzi¢ ze dla kazdego X €



