IV seria ($wiateczna) zadan domowych z Analizy 1

Zad. 1
Korzystajac z rozwiniecia w szereg Taylora znalezé granice
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Zad. 2
Znalez¢ promienl zbieznosci szeregu wokol z = 0
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Zad. 3
Ktoéry szereg jest zbiezny, ktory bezwzglednie?
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Zad. 4

Obliczy¢ catki nieoznaczone (funkcje pierwotne) z funkeji
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Zad. 5
Znalez¢ zwiazki rekurencyjne (tj. n — n + 1 lub n + 2) pomiedzy catkami

I, = /x”ewdx, Jp = /x" sinxdzx, K, = /x" cosxdx, L, = /sin" xdx, M, = /x"daz/(l—i—xQ)

Zad. 6
Obliczy¢ calki oznaczone
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Zadanie $wiateczne
Pokaz (metoda Bourbaki) ze 7 jest niewymierne. Przypusémy ze m = a/b, utamek nieskracalny
(a,b naturalne). Wezmy catke

I :/ " (a — xb)" sin zdzx.
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Znalez¢ maximum M funkcji z(a — bx) 1 wywnioskowaé ze I < wM™. Nastepnie liczy¢ I calkujac
iteracyjnie przez czesci. Zauwazy¢, ze (1) poczatkowe calki zeruja sie na brzegach (0, 7), (2) od
n-tej (do 2n) musza by¢ liczbami podzielnymi przez n!. Zatem I > n! (bo jest calka z funkcji
dodatniej) czyli tM™ > n! co od jakiego$ n jest niemozliwe.



