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Ocena udzielonej odpowiedzi:

e sformulowanie twierdzenia/definicji i zilustrowanie przykladem do 5
pkt

e idea dowodu do 2.5 pkt

e szczegbly dowodu do 2.5 pkt

e razem do 10 pkt

)

Zdefiniowaé nastepujace pojecia o - algebra, przestrzen z miara, kla-
sa monotoniczna. Wykazaé, ze jesli A jest algebra to o-algebra ¥(A)
generowana przez A jest réwna klasie monotonicznej M(A) genero-
wanej przez A.

(2) Sformulowaé¢ i udowodnié twierdzenie o przejSciu od premiary pu :
A — [0,00] do miary na o-algebrze zbioréw spelniajacych warunek
Caratheodoryego.

(3) Konstrukcja miary Lebesgeu’a na R.

(4) Calka z funkcji prostej, catka z funkcji dodatniej. Twierdzenie o
zbiezno$ci monotoniczne;j.

(5) Lemat Fatou, twierdzenie o zbieznosci zmajoryzowanej.

(6) Nier6wno$¢ Hoeldera, nieréwnosé Minkowskiego.

(7) Zupelnosé przestrzenie LP.

(8) Przestrzenie Hilberta, bazy o.n. osrodkowe przestrzenie Hilberta.

(9) Twierdzenie o rzucie ortogonalnym. Lemat Riesza.

(10) Wielomiany ortogonalne. Podstawowe wlasnosci, wzor Christofela-
Darboux.

(11) Wykazaé, ze jesli istnieje € > 0 t.ze el € L2([a,b],p) to zbi6r
wielomianéw jest gesty w L2([a, b], p).

(12) Wielomiany jako wektory wlasne operatora rézniczkowego rzedu 2.

(13) Tloczyn wektorowy przestrzeni Hilberta.

(14) Operatory ograniczone na przestrzeni Hilberta. Sprzezenie operatora
i jego wlasnosci. Widmo operatora i promien spektralny.

(15) Operatory nieograniczone na przestrzeni Hilberta. Domknietos$¢ i do-

mykalnosé operatora. Operator sprzezony. Operator samosprzezony.



