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Wszelkie pytania oraz uwagi o btedach prosze kierowaé do prowadzacych kolokwium!

Kolokwium 1 obejmuje zadania 1 — 4, kolokwium 2 za$, zadania 3 — 6

Zadanie 1. Okreslmy szereg potegowy wzorem

> n 4(n 1)gdn=>
f(x):;?(_) ((2n+)1)!

(1) Znalez¢ obszar zbieznosci tego szeregu.
(2) Wyrazi¢ sume szeregu przez funkcje elementarne.
(3) Jesli to mozliwe, znalez¢ sume szeregu dla x = /7.

‘Wskazowka:
oo (_ 1)711.271—1—1

sin(x) = T;(Qn—i-l)'

Zadanie 2. Niech (X, d) bedzie przestrzeniag metryczna oraz (X, d) = (R?, dy), gdzie do jest standar-
dowa metryka euklidesowa. Zbadaé¢, dla dowolnego p € R, otwarto$¢, domknietosé, zwartosé i spojnosé
zbioru

XDV, ={(zy); zy=1, —(1+p) <z <(1-p}

Zadanie 3. Zapisaé¢ operator A = g—; + 53—;2 w zmiennych (£, ) danych przez

z=8 -3  y=-n"+3"

Zadanie 4. Okreglmy funkcje f : R? — R wzorem f(z,y) = sin(z + y) — sinaz — siny. Znalez¢
i zbadaé¢ wszystkie punkty krytyczne funkcji f na jej dziedzinie.
Zadanie 5. Niech f :R? — R bedzie dana wzorem f(z,vy,2) = x + 2y + 2z. Niech

Ki={(z,y,2) eR* a® + 4> + (2 +2)? <4}, K= {(z,y,2) e R’ 2? +4° +2° <1},
Znalezé f(K1 N Ky).
Zadanie 6. Niech f : {(z,y,2,t) € R%; 2z > 0} — R bedzie dana wzorem
f(z,y,z,t) =logz + z — 1 4 Tty + 2t> + 2> — 32°.

Wykazaé, ze rownanie f(z,y, z,t) = 0 zadaje powierzchnie. Rozstrzygna¢ w jakich punktach powierz-
chni f~1({0}) funkcja uwiktana z(x,y,t) jest dobrze okreslona lokalnie. Znalezé i zbada¢ lokalne
ekstrema funkcji z(z,y,t).



