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Wszelkie pytania oraz uwagi o bledach prosze kierowaé¢ do prowadzacych kolokwium!

Zadanie 1. Znalezé prace sily F, zadanej na R? wzorem

wzdtuz krzywej £ = {(x,y, z) € R3: 22 4+¢y? =1, a+y+2z=1 } zorientowanej przeciwnie do
ruchu wskazowek zegara, jesli patrzeé¢ z poczatku uktadu wspoétrzednych.

Wskazowka: Metryka jest euklidesowa.

Zadanie 2. Obliczy¢ objetosé¢ indukowana z R? podrozmatoisci

Ko = {(5573J>Z) € R%; mzz}ﬂ{(x,y,z) e R3; x2—|—y2<agp},

dla dowolnego parametru a € Ry. Znalezé Srodek ciezkoséci Iy przy zalozeniu jednorodnego
rozkladu masy.

Wskazéwka: Wspolrzedne sferyczne nadaja sie calkiem niezle. Dla srodka ciezko$ci, nalezy ob-
liczy¢ srednig odlegto$¢ K od poczatku uktadu wspédirzednych lub zauwazyé, ze dwie z trzech
wspo6lrzednych srodka ciezkosci sa identyczne, a trzecia trywialna.

Zadanie 3. Na R? znalezé wszystkie funkcje harmoniczne bedace postaci u(z? — 32).

Przypomnienie: Harmoniczne funkcje to te, ktére spetniaja réwnanie Laplace’a.

Zadanie 4. Dla dowolnych a,b € R obliczy¢ catke

2w d
o a-+ibcosyp

Wskazowka: Wykorzystaé¢ walory funkcji zmiennej zespolonej na okregu jednostkowym.



