CWICZENIA DOMOWE PRZYGOTOWUJACE DO ZAJEC
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Zad.1l. Rozwazmy I c R (dowolny przedzial) oraz funkcje f : I - R spelniajaca
warunek:

Vors f(a;rb) . f(a);f(b) .

Korzystajcac z zasady indukcji, udowodnij nastepujace stwierdzenia:

(i)

vnEN* : Vzl,xg ..... Tnel ¢

f(flh+1102+'"+$n)S f(:z:l)+f(x2)++f(xn)

n n

(ii) Uogdlniona nieré6wnosé¢ Bernoulliego:

. ) 1
Voens ¢ Vas0, arbzo @ (a+0)" >a" +na"'b.

(111) VnEN* : vxl,xz,...,xn>0 : (.731 c Lot Ty = 1 - 22:1 T 2 Tl)

(iv) Niechaj

2tz etz 1
A(217227"-7Zn):: : 2n n’ G(’Zlaz?u"‘ﬂzn)::(21.22...."2”)"

(odpowiednio: $rednia arytmetyczna i srednia geometryczna liczb zq, 2o, . ..

Zachodzi nieréwnos$¢ Cauchy’ego:
Voens © A(z1,29,--,20) 2 G(21, 22, -+, Zn) -

Wskazéwka: Mozna wykorzystaé¢ uogélniona nieréwnosé Bernoulliego.

(V) VTLEN* : VCLlSGQS"'San : vbleQS"'Sbn : (al +a/2+"‘+a/n)'(b1 +b2+“'+bn) S
n- ((llbl + agbg + e+ anbn)

Uwaga W ponizszym zadaniu przydatna bedzie tzw. mocna zasada indukcji: Niechaj
T c N*  a wtedy

(VneN* tln-1cT — neT) — T=N~".



Jej réwnowaznos¢ z poprzednio podana zasada indukcji wykazemy na ¢wiczeniach.

Zad. 2. Udowodnij ponizsze stwierdzenia:

.lel

Voens @ Tpp1=1+xy+ 20+ -+ 1)
T = 1
(11) - Viens 1 Ty =
VneN* P Tpt1 = A(I‘l, Toyeooy Ty Ty t 1)
Yho m
k=1 k!*

Stwierdzenie pomocnicze (ktére nalezy udowodnic):

ol 1
Ve — _=1-—=.
N ,;(k+1)! n!
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