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@*ﬂf‘o Przyjmijmy zapis dotychczasowy, ustalmy (dowolnie) n € N i rozwazmy K e {R, C}
ze standardowa topologia (euklidesowa) i struktura rézniczkowa klasy C*°. Wiazka wektorowa
rzedu r nad cialem K klasy C* to wiazka wloknista (V, B, K*", my) o wlasnosciach

o Vuep @ Vy=mit({z}) e ObVect}ggoo);
e ograniczenia dyfeomorfizmow klasy C* (lokalnych trywializacji)

prooTily, : iner, reB

s izomorfizmami przestrzeni K-liniowych,
przy czym odwzorowania definiujace strukture K-liniowa na wtoknach V sa klasy C*°, w szczegol-
nosci wiec mamy ODM OAN(A %Dws
(6) A:VxpV—YV

\‘\v ’(I'v

Uy ‘v

modelowany na definiujgcej operacji binarnej A" : K*”" x K*" — K*" w rozumieniu diagramu

przemiennego 1' ——y Xq—-a‘f ,aﬁ-l?. wdwayng
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o K-liniowych ograniczeniach do wlokien, uzupeliang przez odwzorowanie K-liniowe Lo, , mode-
lowanych na definiujacym dziataniu ¢" : K x K*" — K*" w rozumieniu diagramu przemiennego

L
M (0i) ———73"(0s)
(9) i T,
O; x K" = O; xK*"

W przypadku K = R méwimy o rzeczywistej wigzce wektorowej, gdy zas K = C — o ze-
spolonej wigzce wektorowej.

Rzad wiazki bedziemy oznacza¢ symbolem rkV. Ilekro¢ rkV =1, wiazke okreslamy mianem
wiazki liniowej i zwyczajowo oznaczamy symbolem L,

K~~~ 1L

B
Odwzorowanie (rozniczkowalne klasy C*)
Oy : B—V : g+ 7(2,0"), z€0;,

nosi miano ciecia zerowego wiazki wektorowej V. Jest ono cigciem globalnym V w rozumieniu
Uwagi (1] przy czym zaréwno zbior cigé lokalnych I'oo(V), jak i zbior cigé globalnych I'(V) niosa
naturalng (punktowa) struktur¢ modutu nad pierscieniem C*(B,K).

Podwigzka wektorowa rzedu s < r wiazki wektorowej (V, B, K*" my) to podwiazka (W, B,
K**, 7y ty) tejze wiazki (wloknistej) o tej wlasnosci, ze nad dowolnym punktem bazy z € B jej
wlokno W, c V, jest podprzestrzenia K-liniowa.



Morfizm wigzek wektorowych (nad ciatem K) (V,, B,, K" my_), ro €N, a€{1,2} to
dwojka (@, f) zlozona z morfizmu wiazek wloknistych

(q)vf) ) (V17B1>KXT137TV1)_> (V27B2>er277rV2)7
ktorego ograniczenie do widkna nad dowolnym punktem bazy z € B,
(10) (I)erm : Vl:}c —)VZf(z) y

jest odwzorowaniem K-liniowym.
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%. q' Przyjmijmy oznaczenia Def.n. Istnieje wzajem jednoznaczna odpowiednio$é
miedzy trywializacjami lokalnymi wiazki wektorowej (V,B,K*" my) i zbiorami r nigdzie nie-
znikajacych cie¢ lokalnych definiujacymi nad kazdym punktem bazy z € B (w ich wspdélnym
nosniku) r wektoréw liniowo niezaleznych o”*(x), k € 1,7 w odnosnych wtoknach V,. W szczegol-
nosci wigzka wektorowa jest globalnie trywialna, tj. izomorficzna z wiazka (B x K*", B, K*" pry)
wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje r jej cie¢ globalnych o tej wlasnosci.
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