Niegaussowskie procesy stochastyczne
Zestaw 1.

Zadanie 1. Zmienna losowa X opisana jest przez rozkiad prawdopodobienstwa Pare-
to p(x) = % Znalez¢ rozktad prawdopodobienstwa zmiennej Y = 1/X. Sprawdzié

unormowanie rozktadu zmiennej Y.

Zadanie 2. Rozklad prawdopodobienstwa glebokosci e studni potencjatu dla pewnego
materiatu dany jest przez rozktad wykladniczy p(e) = Ae™*¢. Czas T przebywania czastki
w studni zalezy od jej glebokosci i dany jest przez 7(e) = Toe/*T . Znalezé rozklad
prawdopodobienstwa czasu 7 przebywania w studni potencjatu.

Zadanie 3. Rozwiazaé¢ poprzednie zadanie przy zalozeniu, ze glebokosé studni poten-
cjatu opisana jest rozkladem normalnym N (0, 02).

Zadanie 4. Udowodnié, ze rozklad dwumianowy B(n,p) w granicy n — oo, p — 0,
przy stalym iloczynie np = A dazy do rozktadu Poissona. (Twierdzenie Poisson’a)

Zadanie 5. Wykaza¢, ze rozklad Poissona dla A > 1orazk =~ X (czylik = A (1+6),6 < 1)
mozna opisaé rozkladem normalnym N (A, A).

Zadanie 6. Udowodni¢, ze rozklad dwumianowy B(n,p) dlan > 1 oraz dla k ~ np moz-
na opisa¢ rozkladem normalnym N (np, np(1—p)). (Twierdzenie de Moivre’a-Laplace’a).

Zadanie 7. Zmienna losowa X opisana jest przez rozklad normalny standardowy N (0, 1).

Znalezé rozktad prawdopodobiefistwa zmiennej Y = eX.

Wskazoéwka: przyblizenie Stirlinga n! ~ n"*e™"/2mn.
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