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Ekstrema, warto±ci najwi¦ksze i najmniejsze � zadania uzupeªniaj¡ce

1. Znale¹¢ ekstrema lokalne oraz najmniejsz¡ i najwi¦ksz¡ warto±¢ dla podanych funkcji
na podanych zbiorach:

(a) f(x, y) =
x2 + 2y2

(x+ y)2
w trójk¡cie, okre±lonym nierówno±ciami: x ­ 0, y ­ 0 x +

y ¬ 6.
(b) f(x, y) = x2y(4 − x − y) w trójk¡cie, okre±lonym nierówno±ciami: x ­ 0, y ­
0, x+ y ¬ 6.

(c) f(x, y) = x2y3(6− x− y) w kwadracie [0, 6]× [0, 6].

Badanie ró»niczkowalno±ci ró»nych funkcji i odwzorowa«

2. PS 26/95

3. PS 27/95

4. PS 23/94

5. Zbada¢ ró»niczkowalno±¢ funkcji f : R2 → R:

(a) f(x, y) =
√
(2− cosx− cos y);

(b) f(x, y) =
√
(1− x2)2 + y2;

(c) f(x, y) =
√
(1− x2)6 + y2.

6. Na Rn mamy cz¦sto spotykane, naturalne trzy normy �, �, ◦ (ich przypomnienie
poni»ej). W ka»dym z tych przypadków wyznaczy¢ zbiór punktów, w których funkcja
R 3 x→ ||x|| jest ró»niczkowalna:

(a) ||x||◦ =

√√√√ n∑
i=1

(xi)2;

(b) ||x||� =
n∑
i=1

|xi|;

(c) ||x||� = max
1¬i¬n

|xi|.

7. Dowie±¢, »e odwzorowanie

C([a, b]) 3 f → ||f || ∈ R1

gdzie norma w C([a, b]) jest norm¡ sup: ||f || = sup
t∈[a,b]
|f(t)|, nie jest ró»niczkowalna

w »adnym punkcie.
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Umpapa.
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