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1. Niech z,y,2,t € R?* spetiaja: xy + 2t = 14, 22 + y? — 22 + t? = 12. Pokazad,
ze w otoczeniu punktu p = (1,2,3,4) mozna wyrazi¢ z oraz t jako funkcje z,y:
z = z(z,y), t = t(x,y). Znalez¢ pochodne:

0z ot

2. Znalez¢ najwieksza 1 najmniejsza warto$¢ funkeji
u(z,y, 2) = a’2® + B2y? + 222 — (a®2? + b2y? + 22%)2,

gdy zmienne z,y, z spetniaja dodatkowy warunek 2% + y? + 2? = 1. (Zakladamy, ze
a>b>c>0).

3. Znalez¢ ekstrema funkcji z(z,y), zadanych w sposob niejawny tzn.uwiktany:

(a) 2° — zyz + y* + 42 = 16;
(b) 22 +92 =22 =a*(2* +y* + %), a>0.

4. 7Znalez¢ ekstrema funkeji f z warunkami:

1 1 1
(a) f(x,y):x—i—yprzywarunkuﬁ+?:?7a>0;
I 1 1 1 1
(b) f(%y):;—l—;przywarunkuﬁ+?:?’a>0;
1 1 1
(C) f(xyyaz)=$+y+zprzywarunku——1-7-1—*:1;
xr oy =z

(d) f(z,y,2) = zyz przy warunkach: z +y+2 =5 zy+ 2z +yz =28 ;
(e) f(z,y) = 2 — 3xy* + 18y przy warunku 3z%y — y® — 62 =0 ;

n

) flz,...,x,) = Z a;;x;xj, gdzie macierz [a;;] jest symetryczna: a;; = aj;,
ij=1
przy warunku 37, 7 = 1. Tu zinterpretowa¢ tez punkty stacjonarne.
L1, ..., Ty) = 22+ - -+22 pod warunkiem, ze E I 1, gdzie wszystkie
g 1 n g y
aq a
liczby aq, ..., a, sa dodatnie. "

5. Sposréd prostopadlo$cianéw wpisanych w elipsoide

o krawedziach réwnolegltych do jej osi znalezé ten, ktorego objetosé jest najwicksza.



6. W czesci paraboloidy eliptycznej, ograniczonej powierzchniami:
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wpisa¢ prostopadltoscian o najwiekszej objetosci.
7. Na elipsoidzie 422 +y*+ 2? = 8 znalez¢ punkt najbardziej odlegly od punktu 3,0, 0.

8. Wykaza¢ okrojona wersje niercwnosci Hadamarda: Niech

a b
=l n

przy czym a® + b* =1, a? + b? = 1. Wtedy |det M| < 1.

9. To samo dla macierzy:

a b ¢
M = ay bl C1
az by c

przy czym a® +b* + 2 =1, a2 + b2 + i =1, a3 + b3 + c2 = 1. Wtedy | det M| < 1.
10. Hadamard ineq., full wypas.

Cdn.Gdy tak techuje i techuje, to wyczerpanie czuje...na razie wiec od dalszego wpisywania si¢ wstrzymuje, ale uzupelni¢ liste obiecuje.



