
Zadania domowe z Matematyki II

Seria I - li
zby zespolone

04 Mar
a 2010

1. Wyzna
z

a) Re1+17i

1+2i
, b) Im

[

(3+i)2

1+i
+ 8i

]

, 
) |2
√

10 + 6
(1−i)2

|

2. Zapisz w posta
i trygonometry
znej li
zby

a) −7, b) −1 − i, 
)
1

√

3+i
, d)

1+it

1−it
, t ∈ R,

e) 1 + cos α + i sin α, α ∈ [−π, π],

3. Znajd¹ wszystkie zespolone rozwi¡zania równa«

a) z2 + i = 0, b) z2 + iz + 2 = 0, 
) z2 + 2z + 3
2

+
√

3
2

i = 0,
d) z2 − (1 + i)z − 4 + 8i = 0, e) z5 − z4 + z3 − z2 + z − 1 = 0,
f) z3 = −2 + 2i, g) z6 = −1, h) z12 = 1

4. Rozªó» wielomian w(x) = x6 − 1 na ilo
zyn wielomianów o wspóª
zyn-

nika
h rze
zywisty
h stopnia mo»liwie najni»szego.

5. Posªuguj¡
 si� posta
i¡ wykªadni
z¡ li
zb zespolony
h wyprowad¹ wzory

a)

n
∑

k=1

sin[(2k − 1)φ] =
1 − cos(2nφ)

2 sin φ
, sin φ 6= 0

b)

n
∑

k=1

cos2(kφ) =
n

2
+

cos[(n + 1)φ] sin(nφ)

2 sin φ
, sin φ 6= 0


)
cos(5φ)

cos5 φ
= 1 − 10tg2φ + 5tg4φ

6. Wyzna
z

a) |(3 + 4i)77|, b) Arg[(1 + i)99], 
) arg(1 +
√

3i)

7. Wyzna
z i narysuj zbiory

a) {z ∈ C : | z−3
z+i

| > 1}, b) {z ∈ C : Im
(

z−1
z(z+1)

)

> 0},

) {z ∈ C : −π

4
< Arg

(

z−1
z+1

)

< π

4
}

1



Rozwi¡zania

1. a), b), 
) 7

2. a) 7(cos π+i sin π), b)
√

2(cos 5π

4
+i sin 5π

4
), 
)

1
2
(cos 11π

6
+i sin 11π

6
),

d) cos(2ar
tg t) + i sin(2ar
tg t), e) 2 cos α

2
(cos α

2
+ i sin α

2
)

3. a) ±(
√

2
2
−

√

2
2

i), b) {−2i, i}, 
) {−1
2
−

√

3
2

i,−3
2

+
√

3
2

i},
d) {3 − i,−2 + 2i}, e) {1, 1

2
±

√

3
2

i,−1
2
±

√

3
2

i},
f) {

√
2(1 + i), 1

2
(−

√
3 − 1 + i(

√
3 − 1)), 1

2
(
√

3 − 1 − i(
√

3 + 1))}
g) {±i,

√

3
2
± 1

2
i,−

√

3
2
± 1

2
i}, h) {±1,

√

3
2
± 1

2
i, 1

2
±

√

3
2

i,−1
2
±

√

3
2

i,−
√

3
2
± 1

2
i}

4. w(x) = (x − 1)(x + 1)(x2 − x + 1)(x2 + x + 1)

5. Zajrze¢ do zeszytu (swojego lub kole»anki)

6. a) 577, b)
3
4
π , 
)

π

3
+ 2kπ, k ∈ Z

2


