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Niech V := R[] (przestrzeii wielomianéw stopnia < 2). Sprawdzié, ze wektory f1, fa, f3 tworza baze w V' i
znalez¢é wspoéhrzedne wektora w w tej bazie; fi(z) := x+1, fa(x) == 2—1, f3(z) = 2?4z, w(z) := 202+32+1,

Niech W :={x € R® : 2x1 + a3 +a3=0}aV :={r € R® : 21 + 22 + 23 = 0}. Znalezé V+W iV N W.

Znalez¢ wymiar i podaé¢ baze podprzestrzeni rozpietej na kolumnach macierzy:
11 2 1 2 2 0 4
2 2 4 1 ) 4 3 3 4
0 2 11 ’ 3 5 3 5
1 1 11 3 3 3 3

Poda¢ wymiary i bazy podprzestrzeni: £, F, ENF, E + F dla:

1 3 ~1 1 ) 3
E::< 21,111, -5 >,F::< 30,1 1 |,]2 >
3 2 4 1 -5 4

. Wykazaé,ze V := Rj3[-] (wielomiany stopnia nie wyzszego niz 3 o wsp. rzeczywistych) jest sumg prostg
U:=Ry[]oraz W :={v €V : v(l +4) = 0}. Znalez¢ rozklad w(t) := t> na skladowe w U i W.
Rozwigzaé uktady réwnan:

3 — by + 2z + 4t = 2 3 — 4y + z = 1
v — 4y + =z + 3t =5 ;¢ =bhr + 2y + 3z = 2 ;
5t + Ty — 4z — 6t = 3 2 + y — 3z = 3
v + 3y + =z = 1 2r — by — 8z = 8
dr + 2y + 22 - t =1 J 4z + 3y — 92 = 9
2y + 10z — 7t = 1 7’ 2r 4+ 3y — bz = T
5 + y — bz + 4t = 1 r + 8y — Tz = 12
Poda¢ bazg przestrzeni rozwigzan ukladu:
1 2 4 -3 x
3 5 6 —4 Yl_og-
4 5 -2 3 z |
| 3 8 24 19 t
A 4 44+ X 4
Dla jakich A € R wektor | 2 | jest kombinacja liniowa wektoréw: | A+1 |, A sl 2h ] 7
1 A A+1 A
2 a 0
S - . . (| 142a 5 7
W zaleznosci od wartosci a zbadaé liniows niezalezno$é¢ wektorow: _3 | 344 | 104+ a
7 —3a —13a
. 1 0 . . . .
Niech g := 0 —I |’ gdzie I3 oznacza macierz jednostkowg 3 x 3. Definiujemy L := {A € My(R) :
—13

ATg+gAT = 0}. Sprawdzié, ze L jest podprzestrzenig wektorows oraz dla A, B € L [A, B] := AB—BA € L.

Znalez¢ macierze odwrotne do podanych ponizej:
2 -1 0 0

2 3 1 3 3 -1
3 5 2 ; 10 8 -3 |; _01 _21 _21 _01
4 6 3 -6 -5 2



